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� � 经济增长理论是第二次世界大战以后, 现代西

方经济学中的一个新的理论分支,是现代西方宏观

经济学的重要组成部分。经济增长模型是通过对影

响经济增长的因素及其经济增长之间的关系的分析

来探讨经济稳定增长的途径。在各种经济增长模型

中,最早的是由英国经济学家哈罗德( R. F. Harrod)

和美国经济学家多马( E. Domar)分别建立的哈罗德

经济增长模型和多马经济增长模型。这两个模型在

本质上是一致的,都是以凯恩斯的有效需求(消费需

求和投资需求)理论为基础,并进一步将凯恩斯的理

论长期化和动态化。但两个模型之间又存在差异,

本文将从模型基本公式、数学推导和刃锋上的均衡

等方面分析这两个模型的异同。

一、哈罗德、多马经济增长模型的基本公式及数

学推导

1.哈罗德经济增长模型的基本公式及数学推

导。

1939年,哈罗德在英国的�经济学�杂志上发表

了�论动态理论�一文。1948年, 他在此文的基础上

写成�动态经济学导论�一书, 系统阐述了他的经济

增长理论及模型,论述了资本主义经济长期均衡增

长的条件, 试图把凯恩斯的均衡国民收入的分析加

以长期化和动态化。1973年他又出版了�动态经济

学�一书,进一步阐述和补充了他在 20多年前阐述

的基本理论和政策主张。

哈罗德经济增长模型的假设:

第一,全社会只生产一种产品,只存在一个生产

部门、一种生产技术。这种产品可以是消费品, 也可

以是投资品。

第二,固定技术系数生产函数。假定生产中使

用资本K和劳动 L 两种生产要素, 每生产一单位产

品都要消耗�单位资本和 �单位劳动,资本和劳动

是按固定比例组合的, 不能互相替代。因此生产函

数为:

Y= F( K, L) = min[ K��, L��]
即 t时刻的总产出 Y取决于投入相对较少的一

种生产要素的数量。

第三,生产规模报酬不变,如果资本和劳动增加

一倍,产量也增加一倍,即单位产品成本与生产规模

无关。但如果增加两种要素中的一种, 则受收益递

减规律的支配。

第四,储蓄是国民收入的函数。即

S= sY ( 1)

式中 S代表储蓄量, s为边际储蓄倾向或储蓄

率,是外生给定的不变常数。

第五,劳动供给增长率( n)恒定。即

�L�L= n

式中�L= dL�dt。
第六,不存在技术进步, 也不存在资本折旧, 即

每年的新增投资都转变为资本存量的增加。若用 I

代表投资量, �K代表资本增量, 则有:

I= �K ( 2)
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第七,资本- 产出比率不变。若用 c 代表资本

- 产出比率,则

c=
K
Y
=
�K
�Y ( 3)

由于资本增量�K就是净投资,因此

c=
I
�Y或 I= c �Y ( 4)

哈罗德经济增长模型的基本公式是从凯恩斯的

储蓄等于投资的公式推导而来的。

根据凯恩斯的经济理论, 当经济达到均衡的时

候,总供给等于总需求,即:

C+ I= C+ S

简化得:

I= S ( 5)

把( 1)、( 4)代入( 5) ,得:

�Y
Y

=
s
c

即

G= s
c

( 6)

方程( 6)是哈罗德长期增长路径。它表明,收入

总是以一个稳定的速度 s�c 增长, 只要储蓄等于投

资的条件能够成立,增长就是有保证的。在资本 �

产出比率不变时,国民收入增长率只取决于储蓄率

的高低;要实现均衡的经济增长,国民收入的增长率

和储蓄率、资本 � 产出比率之间要保持方程( 6)所要

求的关系。这就是说,为了实现经济增长,必须将国

民收入中的一部分作为储蓄并转化为投资。储蓄率

越高,投资越多, 增长率就越高。当然, 每一水平上

的储蓄和投资所能带来的实际增长率要取决于投资

的生产能力,即资本 � 产出比率。由此可见, 哈罗德

模型强调的是资本增加对经济增长的重要作用。

通过以上的推导过程可以看出, 哈罗德的 G=

s�c公式就是凯恩斯 I= S公式的变形,所以,哈罗德

说: �这个方程式,是投资必然等于储蓄这一事实的

动态化的表述法。� �哈罗德的经济增长模型对凯恩

斯的理论作了重要的补充。因为,在投资和收入的

关系上,凯恩斯只谈到投资增加后, 通过乘数作用,

扩大了有关资本家和工人的收入和消费, 因而将进

一步刺激消费品的需求和生产,然而,他却忽略了另

外一面,即当投资增加引起收入和消费增加以后, 为

了满足这些新增加的消费,就需要扩大厂房, 增添设

备进行生产,这就是说收入的增加,通过加速原理从

而进一步刺激生产资料的需求和生产, 哈罗德的经

济增长模型正是在这一方面对凯恩斯的理论作了重

要的补充。

2.多马经济增长模型的基本公式及数学推导

多马分别于 1946年和 1947 年发表了�资本扩

张、增长率和就业�以及�扩张和就业�两篇论文, 阐

述了和哈罗德基本类似的经济增长理论及模型, 也

是在凯恩斯的就业理论的基础上, 把�通论�中的短
期分析扩展为长期分析, 把它的静态分析转为动态

分析。

多马认为,从总供给的角度看, 潜在总产出 Yp

的增长取决于两个因素:一个是投资量,一个是潜在

的社会平均投资生产率 �。即:

dYp

dt
= ��I

I�是经济的总潜在生产能力的净增加, 也就是

潜在总产出 Y p。多马使用的潜在的社会平均投资

生产率�正是哈罗德模型中的资本 � 产出比率的倒

数。

由于

�= Y�K= 1�c
所以

dY p

dt
=

I
c

( 7)

从总需求的角度, 按照凯恩斯的理论,总需求Y

= C+ I,对等式两边求时间的全微分得:

dY
dt
=

dC
dt
+

dI
dt
=

( 1- s) dY
dt

+
dI
dt

整理得:

dY
dt
=

( 1�s) dI
dt

( 8)

在经济均衡的状态下, 总供给等于总需求, 所以

有:

dYp

dt
=

dY
dt

把( 7)、( 8)分别代入上式, 得:

I
c
=

( 1�s) dI
dt

整理得:

dI
dt
=

s
c
I

对上式两边积分整理得:

I= I0e
( s�c) t

( 9)

方程( 9)即多马模型的基本公式,它给出了为了

实现投资充分使用的投资增长路径。它表明:投资

必须以 s�c的速度增长,此时, 经济才能保持均衡增

长。
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现在对( 8)式两边积分,整理得:

Y= Y0e
( s�c) t)

( 10)

因此,收入增长率同投资增长率相同,均为 s�c。
以上分析表明,多马模型与哈罗德模型虽然在

公式的形式上有所不同, 但在本质上是一致的,因此

他们的研究成果被统称为� 哈罗德 � 多马经济增长

模型�。它们的区别在于,哈罗德的经济增长模型强

调的是上期收入对本期投资的影响,他认为增长率

必须是一个它所引致的投资能够完全吸收本期全部

储蓄的增长率, 这样才能实现经济的稳定均衡增长,

他把储蓄供给和投资需求的相等看作是重要因素。

而多马的经济增长模型则强调投资在增长过程中的

作用,强调投资的�双重性�, 即投资不仅影响总需

求,而且影响总供给, 当本期储蓄完全转化为投资

时,这项投资会提高下期的生产能力,从而增加总供

给,多马把投资的需求和供给效应看作是联系的环

节。因此,根据多马的理论,净投资所增加的生产能

力只有在下一期中能得到充分利用的情况下, 企业

才愿意投资。这样,下期的总需求必须等于包括新

生产能力在内的总供给, 经济才能持续均衡增长。

二、哈罗德、多马经济增长模型刃锋上的均衡

1. 哈罗德的三个增长率和刃锋上的均衡。

哈罗德用实际增长率、有保证的增长率和自然

增长率三个概念来说明经济长期稳定增长的条件及

其波动的原因。

实际增长率 G 是一定时间内实际发生的经济

增长率,由实际发生的储蓄率和资本 � 产出比率决

定,其表达式是:

G=
s
c

有保证的增长率 Gw 是使企业家感到满意并愿

意维持下去的增长率。从凯恩斯主义均衡分析的角

度看, 使企业家感到满意的经济情况是计划投资等

于计划储蓄这种均衡状态。有保证的增长率的表达

式是:

Gw=
s d
c�

式中, s d是合意的储蓄率, c� 是企业家意愿中

所需要的资本- 产出比率。哈罗德认为, 通过有保

证的增长率所达到的动态均衡, 就能充分利用现有

的生产能力并能使资本得到一个稳定的利用率。因

此结论是要保持经济的稳定增长,实际增长率必须

等于有保证的增长率,即 G= Gw。

自然增长率 Gn 是在人口增长和技术进步条件

下所能达到的长期最大增长率。其表达式为:

Gn=
s�
cn
= n

式中, s�、cn 分别代表充分就业时的储蓄率和资

本- 产出比, n为人口增长率。哈罗德认为, 如果一

个资本主义国家的经济正处于充分就业的情况下,

如果要长期保持充分就业, 那么必须是 G= Gn , 但维

持经济的稳定增长 G必须等于 Gw , 则保持充分就业

状态下的稳定增长的条件就必须是: G= Gw = Gn。

如果实际情况真是这样, 经济将按 s�c 这一固定比
率增长。这对资本家来说是一个理想的增长状态,

即能保证资本的固定设备能够充分利用, 又能保证

全部有劳动能力的工人都得到了资本的吸收,以获

取最大限度的利润。

哈罗德均衡增长模型描述了经济社会的一种理

想。哈罗德认为资本主义自由竞争并不能自动达到

这样一种长期均衡增长的理想境界。他认为, G与

Gw , Gw 与 Gn 并没有内在的联系, 它们往往是不相等

的。一旦两者不等,就会使差距越来越大,要么造成

资本主义经济的长期停滞, 要么造成长期膨胀。

在实际增长率 G与有保证的增长率 Gw 不相等

时,会出现两种结果:第一,实际增长率大于有保证

的增长率,即 G> Gw。若假定合意的储蓄率与实际

储蓄率一致,则 c< c�。这就意味着计划投资大于实

际投资, 总需求大于总供给。企业为了弥补资本供

给不足,就要增加订货,扩大投资。这样就会导致收

入和需求量进一步增加; 反过来又刺激投资再度扩

大,导致经济处于通货膨胀状态之中。第二,实际增

长率小于有保证的增长率, 即G< Gw ,若合意储蓄率

与实际储蓄率一致,则 c> c�。这意味着实际投资超

过了计划投资,总供给大于总需求, 存货增加,企业

家要减少投资,导致经济处于停滞状态之中。

在自然增长率 Gn和有保证的增长率Gw 不相等

时,也有两种结果: 第一,如果 Gw> Gn , 经济就会发

生长期停滞。由于 Gn 是经济增长的上限, 当 Gw>

Gn时,会出现劳动力短缺,工资上升引起停滞,从而

投资和产量减少, 经济停滞。第二, 当 Gw < Gn 时,

经济会趋于长期膨胀。因为此时劳动力失业将会出

现,工资低, 利润高,刺激了投资和生产,从而也就使

经济处于长期膨胀阶段。

储蓄率、劳动力的增长率是彼此独立地由不同

因素决定的,资本- 产出比是技术固定性的反应,在

分散的、自主决策的、充满竞争性的市场条件下, 这
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些因素不可能按照有利于促进资源利用的要求和按

理想的均衡增长率的要求发挥作用,因此,经济生活

实际上总是在不均衡中运动的, 这三种增长率的一

致仅仅是偶然的,从而均衡增长的可能性几乎为零。

因此哈罗德所提出的这条长期稳定增长的途径被认

为是�刃锋�,难以实现。在此基础上,哈罗德试图在

资本主义市场制度框架内寻求解决危机的途径。他

说, �偏离保证率而脱缰奔驰的运动��如果不加遏

制,将引起通货膨胀(需求拉动型)或通货紧缩的状

况。�这样, 我们就应该通过货币政策和财政政策给

这种经济�加油或给它泼冷水� �。
2. 多马模型刃锋上的均衡。

与哈罗德应用三个增长率来分析经济长期均衡

增长的条件不同,多马模型是基于收入潜在增长率

来分析经济长期稳定均衡增长的途径, 从而也得出

了刃锋均衡的结论。

假设经济的实际增长率为 �,则有:

I= I0e
�t

( 11)

和

dI
dt
= �I0e

�t
( 12)

把( 11)、( 12)分别代入( 7)、( 8)得:

dY p

dt
= ��I= �I0e�t ( 13)

dY
dt

=
( 1�s) dI

dt
=
�
s
I0e
�t

( 14)

两个导数的比率为:

dY�dt
dYp�dt=

(��s) I0e�t

�I0e
�t =

�
�s

由此看出, 当�> �s时,即收入的实际增长率大

于收入的潜在增长率时, 总供给小于总需求, 潜在生

产能力不足;当 �< �s时, 即收入的实际增长率小于

收入的潜在增长率时,总需求小于总供给,潜在生产

能力过剩。

多马也认为,实际增长率 �与有潜在的增长率

(�s)之间的关系似乎是荒谬的, 如果允许企业按照

现行的生产能力状况调整自己的实际增长率, 他们

的调整往往是�错误�的。

因为,在 �> �s的情况下, 本来已经出现了潜在

生产能力不足, 但需求旺盛却给企业发出增加产出

的信号,企业力求扩大生产满足需求,获得更多的收

入,导致实际增长以更高的速度增加,结果是潜在生

产能力不足的状况进一步恶化, 通货膨胀出现并加

剧。

在�< �s 的情况下, 本来潜在生产能力已经过

剩,但需求不足却给企业发出减少生产的信号, 不但

不能刺激实际增长率的提高,反而进一步降低增长

的速度,结果是潜在生产能力过剩进一步加剧, 失业

加剧。

在给定参数 �和 s的条件下, 避免生产能力短

缺或过剩的唯一途径是引导投资沿着均衡路径以 �

= �s的速度增长。由于任由自由资本主义市场调

节,投资的年增长率不可能自动达到有保证的生产

能力得到充分实现的水平,因此,这也是一种�刃锋

上的均衡�。这种�刃锋上的均衡�导致经济处于一

种不稳定状态,或者是通货膨胀, 或者是失业,只有

通过政府的积极干预, 才能避免经济增长过程中的

过于动荡。

三、哈罗德、多马经济增长理论及模型的评价

萨缪尔森�经济学�指出, �哈罗德- 多马�模型
意味着现代经济增长理论的诞生。他们的模型在研

究现代经济增长的驱动力量、经济动荡和周期性发

展原因等方面做出了开创性的贡献。

第一,他们发展了凯恩斯理论,把时间因素引入

凯恩斯的理论中, 并且用�比率分析法� (储蓄率、增

长率)代替了凯恩斯的�水平分析法� (国民收入水

平、储蓄和投资水平) , 从而将其理论长期化和动态

化,使凯恩斯的经济学更易于被人接受,更具体, 更

富有实践意义。

第二, 他们的模型提出储蓄或资本的形成是经

济增长的决定性变量, 一个经济的增长能力依赖于

一个经济的储蓄能力, 政府可以通过调节储蓄水平、

刺激资本积累来实现经济的长期增长。这种对资本

积累过分强调的观点深刻的影响了早期的经济发展

理论。罗森斯坦 � 罗丹认为, 资本形成是经济增长

和发展的中心力量, 迅速实现工业化的有效途径在

于大推动,他提倡鼓励足够的资本和劳动力从事工

业化。贫困恶性循环理论的提出者纳克斯认为, 欠

发达经济的资本短缺是根本原因, 由此他强调各部

门的平衡发展。罗斯托在 1960年出版的�经济成长

的阶段�一书中把人类社会经济发展划分为六个阶

段,即传统社会、为起飞创造前提、起飞、成熟、高额

消费和追求生活质量这六个阶段。他认为,经济起

飞的必要条件之一是要有 10%以上的投资增长率。

刘易斯指出经济发展理论的中心问题是要理解一个

由原来的储蓄和投资占不到国民收入的 4% - 5%

的社会变为一个自愿储蓄增加到国民收入 12% -

15%以上的经济的过程。
�
这种过分强调资本积累

的观点虽然有片面性和绝对性, 但对于经济极度落
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后,科技不发达,人力资本匮乏的发展中国家来说是

有着重要的启发意义的。

哈罗德、多马经济增长模型也存在着严重缺陷。

第一,模型中假设资本 � 产出比率(或投资生产

率)不变, 实际上排除了技术因素对经济增长的影

响,这不合乎旨在分析经济增长的长期过程的模型,

也不合乎现代经济增长中的要素之间可以替代这一

客观现实。此外,哈罗德、多马模型中的刃锋均衡是

由他们模型中的资本和劳动这两种生产要素不可替

代的假定所导致的。索罗、斯旺等人对哈罗德、多马

模型进行了修正,索洛指出�有保证率和自然率的基

本矛盾归根结底是由于这一决定性的假设, 即生产

是在固定比例之下进行的。在生产中劳动和资本根

本不能替代。如果这个假定不存在的话, 不稳定平

衡的�刃锋� 概念似乎可以迎刃而解了。� �他们突
破了哈罗德 � 多马模型的局限性, 提出了新古典经

济增长理论,使经济增长理论又向前发展了一大步。

第二,虽然在他们的模型中劳动力和资本都是

经济增长的重要因素, 但是在固定的资本 � 产出比
率的前提下,模型描述的是单一资本要素与产出之

间的关系,过于强调储蓄和资本积累的作用, 从而将

经济增长推向�唯资本论�的方向。在哈罗德、多马
的�唯资本论�的经济增长理论中,实现扩张性的信

贷政策和紧缩性的财政政策是政策的基调。他们提

倡积极的政府干预, 以补救市场的不完善。这些理

论曾一度流行于发展中国家并被视为加速增长的灵

丹妙药。但是, 从发展中国家并不成功的实践可以

看出, 提高储蓄率和促进经济增长之间并无直接的

因果关系。政府未必是比私有部门更好的投资者,

这可能是由于存在�挤出效应�、官僚主义和腐败,或

者是由于干预所需的全部信息是如此之多,以至于

发展计划根本不可行。模型由于过于强调资本的重

要作用而相对忽视了技术进步、知识与教育、人力资

本在经济增长中的作用, 20 世纪 80 年代以后, 罗

默,卢卡斯等人建立了以内生经济增长为主要特征

的�新增长理论�。他们认为,经济要保持增长, 就要

注重发明和创新, 不断提高科技水平。
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